1.5.9 Nejv étSi spole €ny d élitel

Predpoklady: 010508

Pedagogicka poznamkaNejwtSim spolénym clitelem se zabyvame az v druksti
hodiny od pikladu 4.

Pr. 1: Rozhodni, zda uvederiésla pati mezi prvd@isla.
a) 323 b) 397 c) 899 d) 943

" a) 323
- \/323</400< 2( = Nema cenu zkou3et prsisla \t3i neZ 19.
1 2, 3, 5= neni &litelné podle znak délitelnosti.

323:7=4.. 11=
| = neni &litelné 7,323'11 2 = neni dlitelné 11,
43 103
i 323:17= 19..
1 323:13= 2.. C o . . . .
| 83 = neni dlitelné 13,153 = ¢islo 323= 171¢ neni prvaislo.
0
' b) 397

- J/397< 2C = Nema cenu zkouset préisla &tsi nez 19.
1 2,3,5,7,11,13,17,19 - nejde cislo 397 je prvaislo.

' ¢) 899

- V899< 30 = Nema cenu zkouSet prigla &tSi nez 29.
£ 2,3,5,7,11,13,17,19, 23, - nejde

| Cislo 899 neni pruéislo, protoze899= 297131,

- d) 943

- J943< 31 = Nema cenu zkou3et préisla wtsi nez 29.
£ 2,3,5,7,11,13,17,19, - nejde

- Cislo 943 neni prvdslo, protoze943= 2334..

Pr. 2: Meazi prvaiisly se vyskytuji dvojice ,prvéiselnych dvajat” — prvatisel p, p+2
liSicich se 0 2. Jaky je spotey cklitel ¢isel p+1 lezicich mezi nimi?

' Mezi prvasisly do 50 jsou to dvojice:

§ 7 11,13 17,19 29, 31 41, 43
' Cislo mezi nimi je dlitelné 6.

. p,p+1,p+ 2 - trojicecisel jdoucich po sab

* krajni jsou lichd= p+1 je sudé,

-+ krajni nejsou ditelnd 3= p+1 je dtlitelné temi,

- = p+1 je dtlitelné 3esti.



Prvatisla maji velky vyznam pro Sifrovani, nidgdad asymetricka Sifra RSA je zaloZena na
tom, Ze:

e souwin prvaiisel jde spéitat snadno (Sifrovani),

» rozklad sodinu na prvgisla je pomaly (rozSifrovani).

Pr. 3: Rozhodni s pomoci kalkutly, zda jecislo 9945656597 prvdsio.

. Cislo 9945656597 je také préislo. MiZzeme si to odfit napiklad dotazem "isprime
1 9945656597" na Wolfram Alpha.
. Déleni vSemi prveéisly menSimi nez 99 727 je i na kalkide pongrné zdlouhavé.

Pedagogick& pozndmkaZe ¢islo 9945656597 je prétslem, neni nadtsing béznych
kalkulatek mozné og¥fit pouhym @lenim, protoZe vysledek p&leni temi
presahuje péet mist na displeji a tvse jako cely. U pruwisel menSich nez deset
je tedy nutné ditelnostcisla 9945656597 @vovat pomoci z§tného nasobeni
nebo pomoci znakdélitelnosti (ciferny sodet
9+9+4+ 5+ 6+ 5 6+ 5 & ZE 6 = cislo clitelné temi neni).

Kazdopads diskusi se vyhybam a jdu dale.

Pedagogicka poznamkaPokud chcete nechat Zaky, aby se pokusili sanmgstattavit
pravidla (giklady 7 v této a 5 v nasledujici hodjnje nutné psat predgselné
rozklady s mocninami.

\ PF. 4.  P¥i satelitnim snimkovani je p@ba zachytit obdélnikové uzemi o stranach 18 km a
24 km. Satelit snima povrch Zéme forme ¢tvercovych fotografii o libovolné
velikosti strany. Ui, jak pokryt zmhované tzemi co nejmenSimgem co

‘ nejwtdichétvera.

| Hledame co neptSi ¢islo, které dli 18 i 24.

' D(18)={1,2,3,6,9,18

' D(24)={1,2,3,4,6,8, 3

Nejvétsi spolény cklitel je 6 = Uzemi rozdlime na 1Ztveralr 6 km x 6 km.

Piseme:D(18,24) = €, ctemenejvétsi spolény délitel 18 a 24 je 6.

Jak hledat rychleji nez ze vSedHlitkla (u nekterychgisel jich je hodw)?
Pres prva@iselny rozklad:

+ 18=2[B =233
o 24=2B=2[2[3
Spolené je2[B= 6

Nejvétsiho spoléného dlitele je mozné hledat i pro viéésel najednou.
PF. 5: Najdi D(36,48, 6().

e 36=2°[F=2°[3[B
e 48=2'[B=2°12°[3



e+ 60=2°[B5
- D(36,48,60= 203 1

Pr.6: Najdi D(140,168,21).

e 140= Z [BJ7=2021%7
e 168= Z2[AI7=202037
e 210=2[BBY

- D(140,168,219= ZZ 1

H Pr. 7:  Zformuluj wtu, kterd definuje postup nalezeni rig$iho spoléného dlitele cisela,
b, c. Postup musi vychazet z ptiiselného rozkladisel.

- NejvétSim spolénym dslitelem ¢isela, b, ¢ je sowin téch prvaisel, které se vyskytuji
' v prveciselnych rozkladech vSech tisel. U kazdého prvdsla pouzijeme nejvysSi mocninu,
. ktera se vyskytuje ve vSech ptselnych rozkladech.

Pedagogick& poznamkaReseni studefitse budou lisit, jefeba spoléné rozebrat, co je
jest dolre a co neni (na to sfigpredvadt hloupého robota, ktery rozumi jen
z&kladnim operacim). Chyby si mohou rtgjd hledat navzdjem a publikovat az
spole&nou praci. Je mozné spojovat vicekrat (figgl dvojice dohromady, pak
Ctvefice, ...) podletasu. Nedoportuji fikat dogedu, Ze budou pravidlo
publikovat spolén¢ (sousedé lepSich Zako ihned vzdavaiji).

Kdy se hodi hledani nejtsiho spoléného dlitele?
Pri kraceni zlomk hledame nejtSiho spoléného dlitele ¢itatele a jmenovatele, abychom
ho pak mohli vykréatit.

Shrnuti:  Pri kraceni zlomk potebujemeD (a,b) (spol&né prvainitele).



